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Colle 19
Développements limités

» Aprés votre colle, vous étes invité a reprendre les exercices
traités et de les rédiger sur feuille. Vous pouvez me rendre
ce travail en le donnant a vos camarades m'ayant en colle la
semaine prochaine, ou en le déposant a I'accueil du lycée.

» Vous trouverez le sujet et des indications sur la page ci-contre.

S C (o [-RA Exercice 19.2

Soit f € €*(R,R). Calculer : Soit p €]0,1[. Soit t € R.
(x) — F)=F(0) Peit
lim fix) X . Déterminer lim n® —.
x—0 X n—+oo 1 _ (1 _ %)e|;

Exercice 19.3 Exercice 194

On considére la fonction : , . . T 1
R s R Déterminer lim —

N =0 2tanh(my/2)\/E 2
S

2 si x#0
Exercice 19.5

X

0 si x=0.

1. Montrer que f est de classe € sur R.

Soit a > 0. .

2. Soit n € N. Déterminer le développement Calculer lim X—a _

limité a I'ordre n de f en 0. x>a arctan(x) — arctan(a)
Exercice 19.6 Exercice 19.7
Soit n € N. Soit n € N.
Donner le développement limité en 0 a Donner le développement limité en 0 a I'ordre
'ordre 2 + 2 d l—>|<1+x> de x —
ordre 2n e X n . n de x —_—

1 x VI—x

Exercice 19.8
Soit n € N.
Donner le développement limité en 0 a I'ordre 2n + 2 de arcsin(-).
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Exercice 19.9

"1
On définit, pour n € N*, H, = > o
k=1

1. (a) Montrer que :
Vk > 2, 1</kk+11dt< ! </k LT
(b) Soit n > 2. Montrer que :
|,,+,17 <Hy <141, obl, ::/lnldt.
2. Montrer que la suite (H,),>1 diverge.
3. Donner un équivalent simple de H,.
4. Soit (8,), telle que, pour tout n € N, H, = In(n) + 6,

(@) Montrer que (,), est décroissante et minorée.
(b) En déduire qu'il existe v € R tel que H, = In(n) 4+ v + &(1).
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