Questions de cours ou presque e SUP o APP

Applications

QCOP APP.1 = K&\ QCOP APP.2 B/

Soient E, F et G trois ensembles. Soient E, F et G trois ensembles.
Soient f : E — F et g : F — G deux Soient f : E — F et g : F — G deux
applications. applications.
1. Définir « f est injective ». 1. Définir « g est surjective ».
2. Montrer que, si f et g sont injectives, alors 2. Montrer que, si f et g sont surjectives,
g o f est injective. alors g o f est surjective.
3. On suppose que g o f est injective. 3. On suppose que g o f est surjective.
a) Montrer que f est injective. a) Montrer que g est surjective.
b) A I'aide d'un contre exemple, montrer b) A I'aide d'un contre exemple, montrer
que g n'est pas nécessairement injec- que f n'est pas nécessairement surjec-
tive. tive.

QCOP APP.3 (= Kg

Soient E, F deux ensembles. Soient f : E — F et g : F — E deux applications.

1. On suppose que f et g sont bijectives.

a) On admet que g o f est bijective. Que vaut dans ce cas (go f)™'?
b) Le démontrer

2. On suppose que f est bijective. Montrer que f~* est bijective et que (f 1)~ = f.

QCOP APP.4 B3 Br=

1. On suppose que f et g sont bijectives. Compléter :
Alors gofest... et (gof)'=...

2. Montrer les implications suivantes :

g o f bijective L g o f bijective L
L —> g bijective et L = f bijective.
f bijective g bijective

3. Donner deux applications f et g telles que g o f est bijective mais f ou g n'est pas bijective.
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