
Questions de cours ou presque • SUP • CSUIT

Comparaisons des suites

QCOP CSUIT.1 [6y

Soient (un)n et (vn)n deux suites réelles.

1. Définir « un ∼ vn ».
2. Montrer que, en général :

un ∼ vn ≠⇒ eun ∼ evn .
3. On suppose que un ∼ vn. Montrer que :

eun ∼ evn ⇐⇒ un − vn −→ 0.

QCOP CSUIT.2 [6y

Soient (un)n, (vn)n ∈ (R∗
+)N.

1. Définir « un ∼ vn ».
2. Montrer que, en général :

un ∼ vn ≠⇒ ln(un) ∼ ln(vn).
3. On suppose que :un ∼ vn

vn −→ ℓ ∈ [0, +∞] ∖ {1} .

a) Vérifier que
(

1
ln(vn)

)
n

est bornée.

b) Montrer que
ln(un)
ln(vn) − 1 −→ 0.

c) En déduire que
ln(un) ∼ ln(vn).

QCOP CSUIT.3 .6

1. Soit a ∈ R. Montrer que :(
1 + a

n

)n
−→ ea.

2. Soient (un)n et (vn)n deux suites réelles.
Montrer que, en général :

un ∼ vn ≠⇒ un
n ∼ vn

n.

QCOP CSUIT.4 [6y

Soient (un)n, (vn)n deux suites réelles stricte-
ment positives à partir d’un certain rang.
Soit C > 0.

1. Définir « un ∼ vn » à l’aide d’une limite
égale à 0.

2. Montrer que, en général :
un ∼ vn ≠⇒ un + C ∼ vn + C .

3. Montrer que :
un ∼ vn

vn −→ +∞

}
=⇒ un + C ∼ vn + C .

QCOP CSUIT.5 [.6

Soient (un)n et (vn)n deux suites complexes.

1. Donner les définitions avec quantificateurs
de « un = o(vn) » et « un = O(vn) ».

2. Montrer que :
un = o(vn) =⇒ un = O(vn)

3. Donner une suite qui est un O(n) mais pas
un o(n).

QCOP CSUIT.6 [y

1. Soient (un)n, (vn)n, (wn)n ∈ RN.

a) Définir « wn = o(vn) ».
b) Caractériser « un ∼ vn » à l’aide d’un

o(·).

2. On admet que :

∃γ ∈ R :
n∑

k=1

1
k = ln(n) + γ + o(1).

Montrer que :
n∑

k=1

1
k ∼ ln(n).
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