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QCOP FCONV.1

2. Résultat. Vx € R, e >1+x;
Vx € R, In(x) < x—1
2
Vx € [0, Z], —x <sin(x) < x

QCOP FCONV.2

sur |—o0, 0] | sur [0, +oof
2. Résultat. | n pair convexe convexe
n impair concave convexe

3. Utiliser la convexité de la fonction x — x"** sur [0, +oo et la premiére question.

QCOP FCONV.3
1. Résultat. Vx,y € R, VA€ [0,1], F((1—N)x+\y) < (1= AF(x) + M (y).

2. Résultat. Soit n € N*. Soient y1, ..., y, € R. Soient aq, ...,

Alors
f(al}/I + - anYn) < alf()/l) + e+ anf(Yn)'

1
3. a) Utiliser I'inégalité de Jensen avec les poids o; = = pour i € [1,n].
n

1
b) Utiliser I'inégalité de Jensen avec, pour i € [1,n], y; = nx; et o; = —.
n

QCOP FCONV.4

1. Résultat. x® = e*n(9),
2. a) Utiliser la définition de la convexité avec la fonction exponentielle.
b) Utiliser la question précédente avec x et y judicieusement choisis.

a, € [0,1] tels que ag +- -

+a, =1.
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