QCOP e SUP e Indications et éléments de réponse ]

REEL. Nombres réels

QCOP REEL. 1

1. a) Résultat. x| = max({n €Z | n< x})
b) Résultat. |x] < x < [x] + 1.
c) Utiliser ce qui précéde.

2. Utiliser I'encadrement précédent et le fait que le nombre considéré est un entier.

QCOP REEL.2

1. Résultat. [x| < x < [x]| + 1.

2. a) Remarquer que [x| > |y| + 1.
b) On aobtenu: |x] > |y|] = x>y.

w

. Prendre x =1 et y = 1,5 par exemple.

H

. Dans ce cas, |y| =y et on a toujours |x] < x.

QCOP REEL.3
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. Résultat. Vx e R, Ve >0, Fa,.€A: |x—a]<e

[y

. Résultat. x, =

w N

avec l'inégalité de Bernoulli.
b) Pour x € R et ¢ > 0, prendre N. donné par la question précédente et a, . = xy..
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QCOP REEL.4
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2. ¢ (i) = (ii) : poser m = x—;—y (milieu de [x, y]) et e ==

. N €
appliquer (i) a m et 3

¢ (ii)) = (iii) : idem avec %
¢ (ii) = (i) : pour x € R et € > 0, appliquer (iii) avec x <— x —c et y < x +¢.
3. a) Résultat. a+ b & Q.

a) Raisonner par analyse-syntheése en utilisant notamment le logarithme. On peut aussi raisonner

= |x — m| = |y — m|, puis

b) Soient x,y € R. Par densité de Q dans R, il existe ¢ € Q tel que x + V2 < g<y+ V2

doncxgq—\/ﬁéy, avecq—\/§§ZQ.
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