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1. Résultat. U = {z ∈ C | |z | = 1} =
{
eiθ ; θ ∈ R

}
.

2. Additionner eiθ et e−iθ.

3. Résultat. 1 + eiθ = 2 cos
(

θ

2

)
ei θ

2 1 − eiθ = −2i sin
(

θ

2

)
ei θ

2

eiθ1 + eiθ2 = 2 cos
(

θ1 − θ2

2

)
ei θ1+θ2

2 eiθ1 − eiθ2 = 2i sin
(

θ1 − θ2

2

)
ei θ1+θ2

2
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2. a) Résultat. 1 − eiθ = −2i sin
(

θ

2

)
ei θ

2 et 1 − ei(n+1)θ = −2i sin
(

(n + 1)θ

2

)
ei(n+1) θ

2 .

b) Il s’agit d’une somme géométrique de raison eiθ ̸= 1.

Résultat.
n∑

k=0
eikθ =

sin
(
(n + 1) θ

2

)
sin
(

θ
2

) ein θ
2 .

3. Prendre la partie réelle et la partie imaginaire de la somme
n∑

k=0
eikθ.

Résultat.
n∑

k=0
cos(kθ) =

sin
(
(n + 1) θ

2

)
sin
(

θ
2

) cos
(

nθ

2

)
et

n∑
k=0

sin(kθ) =
sin
(
(n + 1) θ

2

)
sin
(

θ
2

) sin
(

nθ

2

)
.
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2. b) Résultat. cos(3θ) = 4 cos3(θ) − 3 cos(θ) et sin(3θ) = 3 sin(θ) − 4 sin3(θ).
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